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Actividades

Referencia del Texto:

= Seccion 10.1 — Sucesiones infinitas y notacion de suma; ejercicios
de practica: 1 — 14, 21-26, 37-52

= Seccion 10.2 Sucesiones Aritméticas; Ejercicios de practicas:1- 10;
25-30

= Seccion 10.3 Sucesiones Geometricas; Ejercicios 1 -10
Referencias en el Web

Math2Me:
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http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/obtener-secuencias-aritmeticas
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/sucesiones-aritmeticas
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/sucesiones-aritmeticas-ejercicio-1
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/sucesiones-aritmeticas-ejercicio-5
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/serie-aritmetica
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/series-aritmeticas-formula-para-sumar
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/sucesion-geometrica
http://math2me.com/playlist/series-y-sucesiones/sucesion-geometrica-problema-1

Sucesion infinita

Una sucesion inifinita es una funcion cuyo dominio
es el cojunto de enteros positivos.
aAq,0y,0a3, ..., Apy, ...

Ejemplos:
2,4,816,32.. <= 21,2223 . 2n ... 4= {27}

1 2 3 4 n
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2’3’

2+ 0D} &> 2.1,2.01,2.001,2.0001, ...

AV

Prof. José G. Rodriguez Ahumada 3de 18



Ejemplo 1

Determine los primeros cuatro términos y el octavo término de

. 3
la sucesioén { }

Sn—2
Solucion: 3 1
3 w5 -2 N
{Sn—Z} @ 3 25
5(2) — 2 8
3 3
5(3)—2 13
3. .3 1
5(4)—2 18 T g

El octavo término sera cuandon = 8
3 3

5(8)—2 38
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Sucesiones definidas en forma recursiva

Ejemplo: Determine los primeros cuatro términos y el n-ésimo
termino de la sucesion definida en forma recursive como sigue.

a, = 3,a541 = 2ay, parak > 1

Solucion:
a, =3
a,=2a, =2-3=6 para k=1
a;=2a,=2-2-3 =22.3=12 para k = 2
a,=2a; =2-2-2-3 =23.3=24 para k =3

El n-ésimo término a,, = 2" 1.3
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Ejemplo 2

Determine los tres terminos siguientes de la sucesion definida
en forma recursive como sigue.

a, =4,a, =7,054, = 3ap41 — 2a;, parak =1
Solucion:

Deseamos determinar s, A4, s SIL Ao = 3041 — 205

az=3a,—2a; =3-7—2-4 =13 para k =1
a, =3a; —2a,=3-13—-2-7 =25 para k = 2
as =3a, —2a; =3-25—2-13 =49 para k=3

los tres términos siguientes son: 13, 25 49

AV
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Ejercicios del Texto pl

Ejercicios: 1 -16: Encuentre los primeros
cuatro términos y el octavo término de la
sucesion:

Ejercicios: 21 -26: Encuentre los primeros cinco
términos de la sucesion:infiniita definida eb forma

recursiva
1 112 —3 :
{12 — 3nj Ve — 21 =2, @ =3a—5
22 a, =5, ay = 71 — 2a;
3 3n — 2 1
n®+ 1 e 7 23 a,= -3, a. =a;
5 {9} 6 {\3} 24 a =128, @i+ = %ak

25 a, =5, Qi = kay

26 a, = 3, a = 1/a;

n {1+ (-1)% 12 {(—=1)"" + (0.1) '}

9 L]
2 B o
13 {": T 2} 14 {(n = 1)n - 2)n - 3)}
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Notacion Suma

Sea aq,a,,as, ..., a,, .... Una sucesion infinita. Entonces, la
suma de sus primeros m términos se puede representar por:

Zak =a;ta,+az+ ...+a,

Ejemplos:

Z(x D=2+ (22 —1)+ (32— 1) + (4% — 1) + (52 — 1)
- 0 + 3) + B + (15 + @4
= 50

Zkz(k 3) = 12(1 — 3) + 22(2 — 3) + 3%(3 — 3) + 42(4 — 3)
= (-2 + (49 + (O + (16)

o AV
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Propiedades de sumas

Sean aq,a,,as,....,ay,...Y by, by, bs, ...., by, ... SUCESIONES INnfinitas,
entonces para todo entero positivo n:

n 7 o -
¢ = ne > (e — b) = Y a — Dby
n n n n %
Dla+b) = 2a+ b > cay = ¢| D a; | para todo nimero real ¢
k=1 k=1 k=1 k=1 k=1
Ejemplo:

10 10 10
;(Zi—S) =;1<Ozl> - ;(5)

= 22(1') — 5(10)
i=1

= 214+2+3+4+4+5+6+7+8+9+10) — 50

= 110 — 50 = 60 wdv
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Ejercicios del Texto p2

Ejer. 37-52: Encuentre la suma.
s

6
37 Y(2k—7) 38 > (10 — 3k)

k=1

A\

b
—

4 10
39 Y (k-5 40 D [1+ (-1

-
I
e

4

41 Skk—2) 42 X (k- 1)k-3)

k=0 i=0
6 k—5 3
43 N —— 44 > ——
3 4
45 > (=3)! 46 > 3(29
k=1 k=0
100 1000
47 > 100 48 > 5
k=1 k=1
571 l 428
49 > 3 50 > 2.1
k=253 k=137
7 b}
51 > k2 52 Y (3j +2)
j=1 k=0

v 2

1
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Sucesiones Aritméticas

Sea aq,a,,as, ..., a,, ... Una sucesion infinita. Entonces, es una
sucesion aritmetica si hay un niumero real d tal que para todo
entero positivo k:

El nUmero d = a,.; — a; Se denomina la diferencia comun de la
sucesion.

Ejemplos:

—-3,2,7,12,..5n — 8 tiene como diferencia comun 5

17,10,3,—4,...24 — 7n tiene como diferencia comun -7

AV
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Ejemplo 3

Demuestre que la siguiente sucesion es una
sucesuon aritmética y encuentre la diferencia comun:
1,4,7,10,..,3n- 2, ..

Solucion:

Sia, = 3n— 2, entonces para todo entero positive k
Qss — ay = [3Ck + 1) — 2] — [3k — 2]
= |3k +3 — 2]+ [-3k + 2]
=3

De modoque que la sucesion es aritmética y la diferencia comun es 3

AV
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Formula para el n-eésimo término

Sucesiones Aritmeéticas

Sea aq,a,,as,....,a,, ... Una sucesion aritmeética donde n, k
son enteros positivos y d es la diferencia comun. Entonces, el
n-esimo término esta dado por cualquiera de las dos formulas

siguientes:
a, =a, +n—1)d

Ejemplo: an = ax + (n—k)d

Los primeros tres términos de una sucesion aritmética son:
20, 16.5 y 13. Encuentre el decimoquinto término

La diferencia comind = a, —a; = 16.5—-20=—-3.5
El decimoquinto término:
ais = (20) + ((15) — 1)(-3.5)
=20 —49 = —29

AV
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Formula para la Suma Parcial

Sucesion Aritmeética

Sea aq,a,,as,....,a,, ... Una sucesion aritmetica donde n son
enteros positivos y d la diferencia comun. Entonces, la suma de
los primeros n términos (n-ésima suma parcial) S,, esta dada por
cualquiera de las dos formulas siguientes:

n n

Sp = E(al +a,) Sp = E(Zal + (n—1)d)
Ejemplo:

Encuentre la suma de todos los enteros pares del 2 al 100
Solucion:

Es equivalente a determinar la suma parcial de los primeros 50
términos de la sucesion aritmética: 2,4, 6, ..., 2n, ....

a, =2 aso =2 + (50 — 1)2 = 100

50
Sco = %(2 +100) = 2,550

AV
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Ejercicios del Texto

Ejer. 1-2: Demuestre que la sucesion dada es aritmética y
encuentre la diferencia comun.

1T —6,—2.2.....4n — 10,...

2 53,.48.43,.... I8 DM, e

Ejer. 3—14: Encuentre el n-ésimo término, el quinto término
y el décimo término de la sucesion aritmética.

3 2,6,10, 14,,..

& 1,718, 1% Ejer. 25-30: Encuentre la suma S, de la sucesion aritmética
que satisfaga las condiciones dadas.

s 16. 13,14, L.

25 a, = 40, di= =3 n = 30
6 32,27,22, 17,...

26 a, =5, d = 0.1, n =40
7 3,2.7,.24,2.1

27 a, = —9, ap,=15. n=10
8 —6,—45,-3, =1.5....

28 a, = 5. ay = 9, n =20

29 a; =
10 4.2,1.5, —1.2,—39,...

30 as = —2, d= =z, n =40
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Sucesiones Geometricas

Sea aq,a,,as, ..., a,, ... Una sucesion infinita. Entonces, es una
sucesion geomeétrica si a; # 0y si hay un numero real r # 0
tal que para todo entero positivo k:

Ar+1 = AgT
El nUmeror = aZ“ se denomina la razén comun de la sucesion.
k
(_Z)n—l
Ejemplos:
6,—12,24,—48, ...(—2)""1(6), ..., tiene como razén comun —2
- ) , , -1
9,3, 1,§, ..(3)3™™,..,  tiene como razén comun —

AV
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Formula para el n-eésimo término

Sucesiones Geomeétricas

Seaaq,a,,as,....,a,, ... Una sucesion geomeétrica donde n, k
son enteros positivos y r es la razon comun. Entonces, el n-
ésimo término esta dado por cualquiera de las dos formulas
siguientes:

n—1 n—k

a, = a1 a, = air

Ejemplo:
Una sucesion geométrica tiene 3 como primer término y una razon
. -1 . . , . , .
comunr = —. Encuentre los primeros cinco téerminos y el décimo

término.

1
_ ~1\' -3 -3
a, = 3 a, = a17‘2 L = (3) <_2 ) = —2 Ay = ?

— a.13"1 = (3 - 2__3 e = —
as = aqr _()7 _Z 5_16

1\’ 1\ -3
R C R = pp—
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Ejercicios del Texto p3

Ejer. 1-2: Demuestre que la sucesion dada es geométrica y
encuentre la razon comun.

_5 5 (L

15 —3.%.....5(—3)"...
l 3 2 l n—I|

2 T e 0% %) 7(3) *

Ejer. 3—14: Encuentre el n-ésimo término, el quinto término
y el octavo término de la sucesion geométrica.

3 .42 Yo 4 4,1.2,0.36,0.108,...
5 300, —30,3. —03.... 6 1.—V3.3,—-3V3,...
1 5,25,;125,625;... 8 2.6.18.54....

9 4,-6,9,—13.3,... 10 162, —54, 18, —6,...
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