MATE3012 — Leccion 2.1

Algebra de Matrices
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Actividades 2.1

Texto: Capitulo 8 - Seccion 8.1 y Matrices y 8.2 —
Multiplicacion de Matrices.

Ejercicios de Practica: Paginas 321, 322;
problemas impares 1 al 230; Paginas 331, 332;
problemas impares 1 al 33.

Asignacion 2.1: Pagina 321y 322, problemas 12.
20, 26, 27; Paginas 331, 332, problemas 18, 20y 41

Referencias del Web:
= Youtube:

= Thales.cica;:

= AulaFacil.com —

A%

17/02/2013 Prof. José G. Rodriguez Ahumada 2 de 20
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Matrices (Matrix)

Dimension de una matriz - 7
_ d; @ v @y Ay,
con m filas y n columnas
dy;  dy ay oy,
es. mxn. , , ,
Matricesm x 1y1lxnse |% %2 % %
llaman vector columnas y
vector filas respectivamente. |a,; a.,, - &, - au

Matrices tal que m = n son matrices cuadradas.

A%
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lgualdad de Matrices

Si dos matrices son iguales, cada elemento correspondientes son iguales.
Esto es, si

[ 5 —-1] [a b]

I—3 7I:Ic dI Entonces, c=-3 d=7

| o 8] [e f] e =0 f=8

[ 1 2x | [ 1 6 | — ——9 3z—-1=1

- o, o | Entonces, Y ’

| Y=~ R =3 3z =2

| 0 3z-1| | o© 1| 2
Z:§
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Representacion de Problemas por matrices

~ ¢ PL P2
Una compainiias produce dos

productos P1y P2. En un dia se [ 2 5 ]
producen 2 y 5 respectivamente.

Se produce tres productos P1, P2y PL P2  P3

P3. En un dia se producen 2,9y 5 [ 2 9 5 ]
respectivamente.

PL P2 P3
Se produce tres productos P1, P2y P3

de dos tamarios T1y T2. En un dia se | 2 9 5 |
producen 2,9y 5 deltamano T1y 8, 7
y 10 del segundo. T2 | 8 7 10

p p Pérez Roman Torres
Tres vendedores, Pérez, Romany

Torres, venden dos modelos de autos: .o [ 3 A 2]
basico o deportivo.

=  Sirespectivamente venden en un mes un Deportivo L 1 2 0 J

total de 3, 4 y 2 modelos basicosy 1,2y

ninguno. Entonces ...
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Adicion y Sustraccion de Matrices

[ 5 —1] [ 3 —2]
A:I—3 7I,B:I12 —4I.Encuentre @ A+B (b A—B
| © 8 | | 6 9 |
| 5+3 -1+ (-2)] I_ 5—3 _1_(_2)—}
A+B:I—3+12 7+(—4)I A-B=-3-12  7-(-4)
| o0+6 8 +9 | [ o0-6 8 -9
(8 -3 [ 2 1]
=9 3 :I—15 11I
6 17 | -6 —1]

Para sumar dos matrices estas deben tener el mismo nimero de filas y

columnasl V
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Multiplicacion escalar

Sea k un numero constante (escalar) y A una
matriz de dimensiéon m x n. Entonces, el
producto escalar kA es la matriz:

ka;; ka, --- ka;; --- kay,
ka,, ka,, --- ka,; --- ka,,
KA =
ka, ka,, --- Kka, j - ka,
ka,, ka,, --- ka, --- kag,

AV
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Ejemplo 1

Calcule -2A + 3B dado que:
[ 2 -1 [ 0 —1]]

Solucién

[— 4 27 [ o -3 -4 -1
I 6 OI+I—6 —15I: 0 -15
| o —-2] | 3 18] | 3 16
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Ejemplo 2

Tres vendedores, Baez, Matos y Ruiz, Ventas de agosto
venden dos modelos de autos: basico N _
o deportivo. Si las matrices a la Basico Deportivo
derecha muestran la ventas del mes 54,000 85,000 ] Baez
de agosto y del mes de septiembre, | |

” ; A = 115,000 0 Matos
; Cudl serd las ventas totales de cada” | |
modelo por vendedor en los dos [104000 63,000 | Ry
meses?
¢, Cual es la diferencia en las ventas de _
cada modelo por vendedor en los dos ~ Venas de septiembre
meses? Basico Deportivo
Si ambos vendedores reciben una (114 000 285000 | Baez
comision de 5% de sus ventas, calcule | o
la comision de cada vendedor por B =194,000 312,000 | Matos
modelo vendido en el mes de | 145,000 78000 | Ry

septiembre.

¢ Cual fue la comision de Matos en
septiembre por el modelo deportivo?

A%
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Solucion del Ejemplo 2 - (a)

¢,Cual sera las ventas totales de cada modelo por
vendedor en los dos meses?

Ventas de agosto Ventas de septiembre
Basico Deportivo Basico Deportivo
[ 54,000 85,000 | (114,000 285,000 |
IllS,OOO 0 I + Il94,000 312,000 I =
| 104,000 63,000 | |145,000 78,000 |
Ventas de agosto Yy septiembre
Basico Deportivo
I_168 ,000 370,000 _I

309,000 312,000 |
| 249,000 141,000 |




Solucion del Ejemplo 2 — (b)

¢, Cual es la diferencia en las ventas de cada modelo
por vendedor en |los dos meses?

Ventas de septiembre Ventas de agosto
Basico Deportivo Basico Deportivo
| 114 ,000 285,000 | [54,000 85,000 |
I194,000 312,000 I - IllS,OOO 0 I =
| 145,000 78,000 | |104,000 63,000 |
Aumento  en ventas
Basico Deportivo
| 60,000 200,000 |
I79,000 312,000 I
| 41,000 15,000 |
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Solucidon del Ejemplo 2—-(c) y (d)

Si ambos vendedores reciben una comision de 5%
de sus ventas, calcule la comision de cada vendedor
por cada modelo vendido en el mes de septiembre.

Ventas de septiembre Comisién  en ventas
Basico Deportivo Basico Deportivo
[114 ,000 285,000 | [5,700 14,250 | Baez
0.0SI 194,000 312,000 I = i 9,700 15,600 I Matos
| 145,000 78,000 | | 7,250 3,900 | Ruiz

¢,Cual fue la comision de Matos en septiembre por el
modelo deportivo?
$15,600
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Multiplicacion de un vector fila por vector columna

Sea el vector fila R =[r, r, --- r_ ]yelvector columna
[ c, |
o |
C :i ‘2 I El producto RC esta definido por la matriz 1x1 :
. L
LCnJ C,
C2
RC =[r, r, - r ] “!=[rc, +r,c, +---+r.c.]
_Cn _
Recuerde:

1. El vector fila tiene que tener el mismo numero N de columnas que filas
tiene el vector columna

2. El vector producto es un vector 1 x 1 M s |
hd
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Ejemplo 3

2 ]
_ 3|
I —[2x2+1x-3+1x-1+-1x0]
—1
0] J =[4-3-1+0] = [0]
|_1I =[-2+-2+1] = [-3]

=[8-2+0+-2] = [-1]

v/
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Representacion por productos de matrices

La produccidon de un objeto requiere 3 horas de ensamblajey 1
horas de terminacion. Si los empleados de ensamblaje cobra $9
la hora y los de terminacion cobran $6 la hora

Ensamblaje Terminacion

[3 1]

|_9 —| Costo por hora de ensamblaje

LGJ Costo por hora por terminacion

Observe gue el costo total de producir el objeto se puede
expresar por el producto:

SR AN CONECIES

El costo total para producir el objeto sera $33.

A%

|
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Ejemplo 4

La construccion de una casa requiere 2 unidades de concreto, 3
unidades de madera y 4 unidades piedra. Si el costo por unidades
de concreto es $75, por madera $40 y por piedra $ 25, use el
producto de matrices para calcular el costo total por construir una

Casa. concreto Madera Piedra
[ 751 Costo por unidad de concreto

[ 2 3 4 ] I 40 I Costo por unidad de madera

LZS J Costo por unidad de piedra

El costo total por construir una casa se expresa por el producto:

75
[2 3 4]e;40; =[(2)(75) + (3)(40) + (4)(25) ]
2] = [370]

El costo total para producir el objeto sera $370. l q \V
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Multiplicacion de matrices

Sea Aunamatrizm x r, B unamatriz r x n. La matriz
producto AB esta definida como la matriz m x n cuyos
elementos en la fila i, columna j es el producto del vector
fila 1 de A por el vector columna j de B .

Ejemplo: Encuentre el producto de AB: 1 -4 -6

A=-2 0),B=
38 5
35

Tres (3)Pasos recomendados para multiplicar: -

1. Verifique que se pueda realizar producto —

Numero de Columnas de A es 2 ‘/
Numero de Final de B es 2.

2. Determine dimension de la matriz producto.

Numero de filas de A es 3
NUmero de columnas de B es 3

Dimension de matriz productoesmx n: 3 x 3 V §4 \V
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Ejemplo 5

3. Realice la operacion:

[ 7 1] [ 7-1+1-3 1 T10
| | 1 -4 -6] | |
-2 0;x =1-2-1+0-3 — 2
| | L3 8 5J | |
| 3 5] | 3:1+5:3 | |18
[ 10 7--4+1-8 ] [10 -20
:I_z - 2--4+0-8 _I=i—2 38 I
|18 3.-4+5.8 __| |18 28
(10 -20 7--6+1-5] 10 — 20
:I—z 8 —-2--6+0 5I = =2 8
|18 28 3.-6+5-5] 18 28
17/02/2013 Prof. José G. Rodriguez Ahumada

L 1

18 de 20



Ejercicios de clase

Encuentre el producto de AB:

51 (-1 -3 -1] -7 -9 -1
_5 Ox{_4 _0 _ZJ :I 5 15 5
0 1| & -4 o0 ]

-1 -2 -1 1] .o _» _11 _
e VPP J ooz
13 2] | {0 0 -13 12J
| 2 1 -3 1]

AV
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Actividades 2.1

Texto: Capitulo 8 - Seccion 8.1 y Matrices y 8.2 —
Multiplicacion de Matrices.

Ejercicios de Practica: Paginas 321, 322;
problemas impares 1 al 230; Paginas 331, 332;
problemas impares 1 al 33.

Asignacion 2.1: Pagina 321y 322, problemas 12.
20, 26, 27; Paginas 331, 332, problemas 18, 20y 41

Referencias del Web:
= Youtube:

= Thales.cica;:

= AulaFacil.com —

A%
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