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Actividades 1.4

Referencia:
— Referencia: Seccion 1.5 Limites infinitos. Ver ejemplos 1 al 5
— Ejercicios de Practica: Paginas 88-90: Impares 1 — 51
Asignacion 1.4: Paginas 88-90: 22 y 50. Use GRAPH para
graficar.

Referencias del Web:

Prof. JGR Ahumada —

Khan Academy —

Michael Kelleys Tutorials For de Calculus Phobe —

Paul’s Online Note —
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https://sas.elluminate.com/site/external/playback/artifact?psid=2013-06-06.0613.M.3F5D469195B4DA162D6CE5DD6C959D.vcr&aid=17564
https://es.khanacademy.org/math/calculus/limits_topic/limits-infinity/v/limits-and-infinity
http://www.calculus-help.com/tutorials/
http://tutorial.math.lamar.edu/Classes/CalcI/InfiniteLimits.aspx

oInfinito? ...

Es una manera de representar una tendencia
a un valor bien grande. No representa un
numero real.

X — 400 ... “X” tiende a “positivo infinito”

X — —0 ... “X” tiende a “negativo infinito”
f (X) —> +00 f(X) tiende a “positivo infinito”
f (X) —> —00 f(X) tiende a “negativo infinito”
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Limites infinitos

: : 1
Considere im ——
x—>2" X — 2
— Al construir una tabla de valores cercano a 2 por
la derecha ...
z |[3]25] 23 |225]21]201 2001 200001
:Ei > 1 2 | 3,33 4 10 | 100 | 1000 10000
lim 1
- . — OO
Se puede expresar que: 2 ¥ D
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:Existe el Limite de 1/x2 mientras x =202

TS f)=11(x"2)
?_.-
.1 4
x—0" X 54
¥l
.1
lim — = o0 T
x—0" X v
1 T
im — =X B B —
Xx—0 X i ) : )
W U S, SN SN R .

A pesar gue se puede expresar asi, el limite NO
existe por que Iinfinito no es un namero!m A V
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Limite “al infinito”

Considere nuevamente

flx)=1/(x-2)

El limite mientras x tiende a infinito de f(X) existe yes 0
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Ejemplo 1

Segun la grafica calcule los siguientes
limites:

im g(x) =+ boA
x—1"

im g(X) =—wo
x—1"

Iim g(x) =+

Xx——1"

Iim g(X) = —x

X—-1"

Iim g(x) =0

X—>+00

Im g(x) =0 w A V

N e, S —— S ——————————
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Propiedades de Los Limites Infinitos

Sean c y L numeros reales, f, g dos funciones tales que:

lim f(x) = o limg(x) =1L
X—C X—C

... entonces: .
}ci—rgf(x) + g(x) = © chimf(x) X g(x) =—o SiL<O0 g
limf(x) X g(x) = SiL>0 g(x) =0 =
xX—C x—>c f(x) <§E

Ejemplos: / =
s 3
b

1 I 5 ,
}Cl_rg(l +x2)= & xl_,n; tanx/ 0 03
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Ejemplo 2

Calcule los siguientes limites:

. 9 . -1
Im —— =40 Iim — = —00
x—2" X — 2 x—>3" X° =9
1 1
lim = —o0 _ 7X ;
x—>-2" X + im —— = Im
7 x—>4_X—4 X—)4_X—4 E
im —— =+ .
Xx—5" X — 5 7
= lm —
. 1 X—4~ 4
im > = —00 1— —
Xx—3" X~ — X
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Asintotas Verticales

La recta X = ¢ se llama una asintota vertical
de la grafica de una funcion y = f(x) si:

X.:C y
LCREN x=C
m 109 y | 100=—
im (0= i
| X | X
i i lim £ (x) =—0

Xx—a
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Teorema (Asintota verticales)

Sea R(x) una funcion racional expresada
en la forma mas simple tal que:

P(x)
R(x) = -\
%)=

Sires un cero del denominador g(x). Esto
es, si (x —r) es un factor del denominador
q(x).

Entonces R(X) tendra una asintota vertical
en:

X=1T
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Ejemplo 3

Determine las asintotas verticales:

3 1 t } f
(@) R(x)= I
1 (X —1)(x +1)
Asintota verticalen: x=-1,x=1 /
) ROO = "
+1

No hay asintotas verticales
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01/21/2016 Prof. José G. Rodriguez Ahumada

12 de 21



Ejemplo 3 ... p2

X—3
+Xx-12
X—3

() RO =

— 38 [’} = Un
! | 1 1 S
T T T T

g Yy fx)=(x-3)(x"2+x-12)

::ue3XX+® i+
1

 X+4

Asintota vertical en : x = -4
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Ejercicios del Texto

En los ejercicios 13 a 32, encontrar las asintotas verticales (si las
hay) de la grafica de la funcion.

5. 7w =1 4. 10 = —

15, f(x) = xz-‘i 3 16. f(x) = _\.2_ i'\.4

17. g(1) = :2:, l, 18.. 'his) = 5223—— 2:

19. hx) = .\-i :E 5 20. glx) = -“%JFT\J

21. T(t) =1 —% 22. glx) = %;: - 2; - é;

23. flx) = z; _‘_%\ 5

T

25, glx) = \;_:- ll 26 hix) = X3+ ;i2—+4x + 2 ‘ v
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Ejercicios del Texto

En los ejercicios 37 a 54, calcular el limite.

| —1
31 Hm 38. lim
——1tx + 1 x—1- (\ — l)?'
, —. K. O
39, Ilim 40. lim
=32+t X-— 2 x—=1% ] — X
i e F B
] .1‘—]:}1’ (.\' — 1)2 ) x—4- x2+ 16
x+3 ) 6x2 + x — 1
43. lim 44. lim

x——3" x2 +2x—0
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Asintotas Horizontales

La rectay =L se llama asintota horizontal
de la grafica de y = f(x) si y solo si

yT lim f(x)=L

X—>+00

X—>—00
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Asintotas horizontales

Considere las funciones:

Asintota horizontal y = 1

AV
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Teorema (Asintota horizontal)

f(x) = p(x) ax"+a, X" +--+aX+a,
g(x) b x"+b_ X" +.--+bXx+b,

1. Sin<m,entoncesy =0 es una asintota horizontal de la
graficadef y lim f(x)=006 lm f(x)=0

X—>+00 X—>—0

2. Sin=m,entoncesy =a, /Db, es unaasintota horailzontal de
la graficade fy im f (x) = 4 6 lim f(x)= b_n
X—>+00 N X—>—00 m

3. If n>m, la grafica de f no tiene una asintota horizontal.

AV
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Ejemplo 4

Encuentre las asintotas horizontales:

3x* —4x+15
X°—4x°+7x+1

(@) R(x)=

Asintota horizontal . y=0

2X° +4x -1
3Xx* = X+5

(0) R(x) =

Asintota horizontal: y = 2/3

01/21/2016 Prof. José G. Rodriguez Ahumada

AV

19 de 21

Calculo 1 - MATE 3031



Ejemplo 5

Encuentre los siguientes limites:

Observe gue puede aplicar el teorema para hallar asintotas
horizontales ya que son funciones racionales

@) Iim—2x3+5x2+5x—3 _ o
oo X 2% +9x+5

(b) fim X2 =3
X—>0 X_4

© fim =21 _
x>+03X% —X*+5
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Recuerde

.1 1
Im — =+o0 Iim —=—o0
x—0" X x—0" X

00 + 00 = OO

Sin embargo, ....

o0 — o0 = indefinido

Iim E =0 lim l =0
X—+0 ¥ X—>—00 Y
o0 «-00 = 00
(X) - - -
— = Indefinido
00
— = Indefinido

En estos casos, se necesitan tratar de usar métodos

algebraicos para simplificar u otras herramientas V °4 V

matematicas para analizar los limites.
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